äÌÑ ÚÁÞÅÔÁ ÐÏ ËÁÖÄÏÍÕ ÌÉÓÔËÕ ÎÁÄÏ ÓÄÁÔØ ŒÓÅ ÚÁÄÁÞÉ ÓÏ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ, ÌÉÂÏ ŒÓÅ ÚÁÄÁÞÉ ÂÅÚ ÚŒÅÚÄÏÞÅË. úÁÄÁÞÉ Ó ÄŒÕÍÑ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ ÍÏÖÎÏ ÎÅ ÓÄÁŒÁÔØ. óÄÁŒÛÉÍ k ÚÁÄÁÞ Ó ÄŒÕÍÑ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ ÒÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ ÎÅ ÓÄÁŒÁÔØ 2k ÚÁÄÁÞ ÓÏ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ ÉÚ ÔÏÇÏ ÖÅ ÌÉÓÔÏÞËÁ. úÁÄÁÞÉ, ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÎÙÅ (!), ÓÌÅÄÕÅÔ ÓÄÁŒÁÔØ ŒÓÅÍ.

áÌÇÅÂÒÁ 4: ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÅ ÞÉÓÌÁ

áÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÅ ÞÉÓÌÁ

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 4.1. ðÕÓÔØ k ⊂ K { ÐÏÌÅ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÅÓÑ Œ ÐÏÌÅ K (Œ ÔÁËÏÊ ÓÉÔÕÁÃÉÉ ÇÏŒÏÒÉÔÓÑ, ÞÔÏ k ÐÏÄÐÏÌÅ Œ K, Á K ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ k). üÌÅÍÅÎÔ x ∈ K ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍ ÎÁÄ k, ÅÓÌÉ x { ËÏÒÅÎØ ÎÅÎÕÌÅŒÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ Œ k.

äÏŒÏÌØÎÏ ÞÁÓÔÏ, ËÏÇÄÁ ÇÏŒÏÒÑÔ ÐÒÏ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÅ ÞÉÓÌÁ, ÐÏÄÒÁÚÕÍÅŒÁÀÔ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÅ ÎÁÄ Q , Ô.Å. ËÏÒÎÉ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ.

úÁÄÁÞÁ 4.1. ðÕÓÔØ k { ÐÏÄÐÏÌÅ Œ K, Á x { ÜÌÅÍÅÎÔ Œ K. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ K ËÁË ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÁÄ k. ðÕÓÔØ K_x ⊂ K { ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ K, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÅ ÓÔÅÐÅÎÑÍÉ x. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ K_x ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ x ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 4.2. ðÕÓÔØ k { ÐÏÄÐÏÌÅ Œ K, x { ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÊ ÜÌÅÍÅÎÔ Œ K, Á K_x ⊂ K { ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÅ ÓÔÅÐÅÎÑÍÉ x. äÌÑ ÎÅÎÕÌÅŒÏÇÏ ŒÅËÔÏÒÁ v ∈ K_x, ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÏÐÅÒÁÃÉÀ m_v ÄÏÍÎÏÖÅÎÉÑ ÎÁ v Œ K. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ m_v { k-ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ËÏÔÏÒÏÅ ÓÏÈÒÁÎÑÅÔ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ K_x ⊂ K.

úÁÄÁÞÁ 4.3. œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ, ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÁ m_v ÎÁ K_x ⊂ K ÏÂÒÁÔÉÍÏ.

úÁÄÁÞÁ 4.4 (!). œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÜÔÏÇÏ, ÞÔÏ K_x { ÐÏÄÐÏÌÅ Œ K.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 4.2. ëÏÎÅÞÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÑ k { ÜÔÏ ÐÏÌÅ K ⊃ k, ËÏÔÏÒÏÅ ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏ ËÁË ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÁÄ k.

úÁÄÁÞÁ 4.5. ðÕÓÔØ K_1 ⊃ K_2 ⊃ ë_3 ÐÏÌÑ, ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ K_1 ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏ ÎÁÄ K_2, ËÏÔÏÒÏÅ ËÏÎÅÞ- ÎÏÍÅÒÎÏ ÎÁÄ K_3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ K_1 { ËÏÎÅÞÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ K_3.

úÁÄÁÞÁ 4.6 (!). œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÜÔÏÇÏ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ: ÓÕÍÍÁ, ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ, ÞÁÓÔÎÏÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅ- ÓËÉÈ ÎÁÄ k ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÓÎÏŒÁ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÎÏ ÎÁÄ k.

úÁÄÁÞÁ 4.7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÏÌÅ { ËÏÎÅÞÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÑ ÏÓÔÁÔËÏŒ ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ p ÄÌÑ ËÁËÏÇÏ-ÔÏ ÐÒÏÓÔÏÇÏ ÞÉÓÌÁ p. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÜÔÏÇÏ, ÞÔÏ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÏÌÅ ÉÍÅÅÔ p^n ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ (ÄÌÑ ËÁËÉÈ-ÔÏ ÞÉÓÅÌ p, n, p ÐÒÏÓÔÏÅ).

úÁÄÁÞÁ 4.8 (*). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ÞÉÓÌÏ.

úÁÄÁÞÁ 4.9 (**). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÞÉÓÌÏ 0; 0100100001000000001::: (ÞÉÓÌÏ ÎÕÌÅÊ ÐÏÓÌÅ i-Ê ÅÄÉÎÉÃÙ ÒÁŒÎÏ 2^i) ÎÅÁÌÇÅÂÒÁÉÞÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 4.10 (*). ðÕÓÔØ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ÞÉÓÌÏ x ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏ- ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÅ x ÔÏÖÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÎÏ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÔÅÍ, ÞÔÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ÓÏÐÒÑÖÅÎÉÅ ÅÓÔØ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍ C , ÓÏÈÒÁÎÑ- ÀÝÉÊ Q .

úÁÄÁÞÁ 4.11 (*). ðÕÓÔØ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ÞÉÓÌÏ x = a + b √ −1 ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÅ- ÝÅÓÔŒÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ a É b ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÎÙ.

áÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÚÁÍÙËÁÎÉÅ

úÁÄÁÞÁ 4.12. ðÕÓÔØ P (t); Q(t) ∈ k[t] { ÐÏÌÉÎÏÍÙ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ k, ÎÅ ÉÍÅÀÝÉÅ ÏÂÝÉÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ 1 ÍÏÖÎÏ ŒÙÒÁÚÉÔØ ËÁË ÌÉÎÅÊÎÕÀ ËÏÍÂÉÎÁÃÉÀ P É Q ÎÁÄ k[t]:

1 = Q(t)A(t) + P (t)B(t):

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÁÌÇÏÒÉÔÍÏÍ åŒËÌÉÄÁ ÄÌÑ ÐÏÌÉÎÏÍÏŒ (ÄÅÌÅÎÉÅÍ Œ ÓÔÏÌÂÉË Ó ÏÓÔÁÔ- ËÏÍ É ÉÎÄÕËÃÉÅÊ).

úÁÄÁÞÁ 4.13. ðÕÓÔØ P (t) { ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÐÏÌÉÎÏÍ (ÎÅ ÒÁÓËÌÁÄÙŒÁÅÔÓÑ Œ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÍÎÏ- ÇÏÞÌÅÎÏŒ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÉÚ k), Á ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ Q(t)Q_1(t) ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ P (t), ÇÄÅ Q(t), Q_1(t) { ÎÅÎÕÌÅŒÙÅ ÐÏÌÉÎÏÍÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Q(t) ÉÌÉ Q_1(t) ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ P (t).

õËÁÚÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ Q(t) ÎÅ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ P (t). œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ, ÞÔÏÂÙ ŒÙ- ÒÁÚÉÔØ 1 ËÁË ÌÉÎÅÊÎÕÀ ËÏÍÂÉÎÁÃÉÀ Q(t) É P (t):

1 = Q(t)A(t) + P (t)B(t):

ôÏÇÄÁ 1 · Q_1(t) = Q(t)Q_1(t)A(t) + P (t)B(t)Q_1(t) ÏÞÅŒÉÄÎÏ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ P (t).

úÁÄÁÞÁ 4.14. ðÕÓÔØ P (t) { ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÁÄ k. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ËÏÌØÃÏ k[t] ÐÏÌÉÎÏÍÏŒ ÏÔ t É ÆÁË- ÔÏÒÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ k[t]=P k[t] ŒÓÅÈ ÐÏÌÉÎÏÍÏŒ ÐÏ ÐÏÌÉÎÏÍÁÍ, ËÏÔÏÒÙÅ ÄÅÌÑÔÓÑ ÎÁ P . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ k[t]=P k[t] ÅÓÔØ ËÏÌØÃÏ (ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÏÐÅÒÁÃÉÊ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ É ÓÌÏÖÅÎÉÑ).

úÁÄÁÞÁ 4.15. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÎÁ ÐÏÌÉÎÏÍ Q(t) ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ k[t]=P k[t] ËÁË ÜÎÄÏ- ÍÏÒÆÉÚÍ (ÜÎÄÏÍÏÒÆÉÚÍ ÜÔÏ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ÉÚ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Œ ÓÅÂÑ).

úÁÄÁÞÁ 4.16. ðÕÓÔØ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÎÁ ÐÏÌÉÎÏÍ Q(t) ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ k[t]=P k[t] ÎÕÌÅÍ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Q ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ P Œ ËÏÌØÃÅ k[t].

úÁÄÁÞÁ 4.17. ðÕÓÔØ P (t) ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍ. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ Q(t) { ÐÏÌÉÎÏÍ, ËÏÔÏÒÙÊ ÎÅ ÄÅ- ÌÉÔÓÑ ÎÁ P (t). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ m_Q ÎÁ Q(t) ÎÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ k[t]=P k[t] { ÍÏÎÏÍÏÒÆÉÚÍ.

õËÁÚÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ v ÌÅÖÉÔ Œ ÑÄÒÅ m_Q, Á Q_1(t) { ÐÏÌÉÎÏÍ, ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÀÝÉÊ v. ôÏÇÄÁ QQ_1 ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ P Œ ÓÉÌÕ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÑ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÁÌÇÏÒÉÔÍÏÍ åŒËÌÉÄÁ ÄÌÑ ÐÏÌÉÎÏÍÏŒ, ÞÔÏÂÙ ÐÏÌÕÞÉÔØ, ÞÔÏ Q ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ P ÌÉÂÏ Q_1 ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ P .

úÁÄÁÞÁ 4.18 (*). ðÕÓÔØ A : V −→ V - ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÔØ ÔÁËÏÊ ÐÏÌÉ- ÎÏÍ P (t) = t^n + a_nt^{n−1} + :::, ÞÔÏ P (A) = 0. œÓÅÇÄÁ ÌÉ ÍÏÖÎÏ ÎÁÊÔÉ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÐÏÌÉÎÏÍ P (t) ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ P (A) = 0?

úÁÄÁÞÁ 4.19 (!). ðÕÓÔØ P (t) ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ k[t]=P k[t] { ÐÏÌÅ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ, ÞÔÏÂÙ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ Q ÎÅ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ P , ÔÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÎÁ Q(t) ÚÁÄÁÅÔ ÎÁ k[t]=P k[t] ÏÂÒÁÔÉÍÙÊ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 4.3. ðÕÓÔØ P (t) { ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÐÏÌÉÎÏÍ. çÏŒÏÒÉÔÓÑ, ÞÔÏ ÐÏÌÅ k[t]=P k[t] ÅÓÔØ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ, ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÅ ÄÏÂÁŒÌÅÎÉÅÍ ËÏÒÎÑ P (t).

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 4.4. áÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÑ k { ÜÔÏ ÔÁËÏÅ ÐÏÌÅ K ⊃ k, ÞÔÏ ŒÓÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ K ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÎÙ ÎÁÄ k.

úÁÄÁÞÁ 4.20. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 4.21 (*). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÅ ÌÀÂÏÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ËÏÎÅÞÎÏ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 4.5. ðÕÓÔØ k { ÐÏÌÅ. ðÏÌÅ k ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÙÍ, ÅÓÌÉ ÌÀÂÏÊ ÐÏÌÉÎÏÍ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ P ∈ k[t] ÉÍÅÅÔ ËÏÒÅÎØ Œ k.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 4.6. áÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÚÁÍÙËÁÎÉÅ ÐÏÌÑ k { ÜÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ k ⊃ k, ËÏÔÏÒÏÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏ.

úÁÄÁÞÁ 4.22 (*). ðÕÓÔØ ë { ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÑ k, Á z ∈ K { ËÏÒÅÎØ ÎÅÎÕÌÅŒÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ P (t), ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÎÙ ÎÁÄ k. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ z ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÎ ÎÁÄ k.

úÁÄÁÞÁ 4.23 (*). ðÕÓÔØ ë { ÔÁËÏÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÑ k, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ P (t) ∈ k[t] ÉÍÅÅÔ ËÏÒÅÎØ Œ K. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ P (t) ∈ k[t] ÒÁÚÌÁÇÁÅÔÓÑ Œ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÉÚ K[t].

úÁÄÁÞÁ 4.24 (*). œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ K ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏ.

õËÁÚÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ P ∈ K[t] { ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÉÚ K. äÏÂÁŒÉÍ ÅÇÏ ËÏÒÅÎØ ¸ Ë K. œÏÓÐÏÌØÚÏŒÁŒÛÉÓØ ÚÁÄÁÞÅÊ 4.22, ÐÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ ¸ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÎ ÎÁÄ k. úÎÁÞÉÔ,¸ { ËÏÒÅÎØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÉÚ k[t]. îÏ ÌÀÂÏÊ ÔÁËÏÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÒÁÚÌÁÇÁÅÔÓÑ Œ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ∏ (t − ¸_i), ¸_i ∈ K, ËÁË ÓÌÅÄÕÅÔ ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÜÔÏÇÏ, ÞÔÏ ¸ ∈ K.

úÁÄÁÞÁ 4.25 (*). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ËÁÖÄÏÇÏ ÐÏÌÑ k ÅÓÔØ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÚÁÍÙËÁÎÉÅ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÚØÍÅÍ ÌÀÂÏÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÑ k. åÓÌÉ ÏÎÏ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁ- ÍËÎÕÔÏ, ÍÙ ŒÓÅ ÄÏËÁÚÁÌÉ. éÎÁÞÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ P (t) ∈ k[t], ËÏÔÏÒÙÊ ÎÅ ÉÍÅÅÔ ËÏÒÎÅÊ Œ K. äÏ- ÂÁŒÉÍ Ë K ÅÇÏ ËÏÒÅÎØ, ÐÏÌÕÞÉÍ ÐÏÌÅ K_1. úÁÍÅÎÉÍ K ÎÁ K_1. ðÏŒÔÏÒÑÑ ÜÔÕ ÐÒÏÃÅÄÕÒÕ ÓÔÏÌØËÏ ÒÁÚ, ÓËÏÌØËÏ ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ, ÐÅÒÅÊÄÅÍ Ë ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÀ ŒÓÅÈ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÈ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÊ k. íÙ ÐÏÌÕÞÉÍ ÐÏÌÅ, ËÏÔÏÒÏÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ËÏÒÅÎØ ÌÀÂÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÉÚ k[t]. œÏÓÐÏÌØÚÏŒÁŒÛÉÓØ ÐÒÅ- ÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ, ÕÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÐÏÌÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏ.

úÁÄÁÞÁ 4.26 (**). œ ÎÁÂÒÏÓËÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ, ÐÒÉŒÅÄÅÎÎÏÍ ŒÙÛÅ, ÎÅÑŒÎÏ ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÌÁÓØ ÌÅÍÍÁ ãÏÒÎÁ. ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ, ÄÌÑ ÓÞÅÔÎÏÇÏ ÐÏÌÑ k, ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ, ÎÅ ÉÓÐÏÌØÚÕÀÝÅÅ ÌÅÍÍÕ ãÏÒÎÁ, É ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÏÅ ÏÔ ÁËÓÉÏÍÙ ŒÙÂÏÒÁ.

úÁÄÁÞÁ 4.27 (**). íÏÖÎÏ ÌÉ ÄÏËÁÚÁÔØ ÓÕÝÅÓÔŒÏŒÁÎÉÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÇÏ ÚÁÍÙËÁÎÉÑ ÄÌÑ ÐÒÏ- ÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ ÐÏÌÑ, ÎÅ ÉÓÐÏÌØÚÕÑ ÁËÓÉÏÍÕ ŒÙÂÏÒÁ?

úÁÄÁÞÁ 4.28 (**). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÚÁÍÙËÁÎÉÅ ÐÏÌÑ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ.