
çåïíå�òéñ 2: ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÞÁÓÔØ 2.äÌÑ ÚÁÞÅÔÁ �Ï ËÁÖÄÏÍÕ ÌÉÓÔËÕ ÎÁÄÏ ÓÄÁÔØ ×ÓÅ ÚÁÄÁÞÉ ÓÏ Ú×ÅÚÄÏÞËÁÍÉ, ÌÉÂÏ ×ÓÅ ÚÁÄÁÞÉÂÅÚ Ú×ÅÚÄÏÞÅË. úÁÄÁÞÉ Ó Ä×ÕÍÑ Ú×ÅÚÄÏÞËÁÍÉ ÍÏÖÎÏ ÎÅ ÓÄÁ×ÁÔØ. óÄÁ×ÛÉÍ k ÚÁÄÁÞ Ó Ä×ÕÍÑÚ×ÅÚÄÏÞËÁÍÉ ÒÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ ÎÅ ÓÄÁ×ÁÔØ 2k ÚÁÄÁÞ ÓÏ Ú×ÅÚÄÏÞËÁÍÉ ÉÚ ÔÏÇÏ ÖÅ ÌÉÓÔÏÞËÁ. úÁÄÁÞÉ,ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÎÙÅ (!), ÓÌÅÄÕÅÔ ÓÄÁ×ÁÔØ ×ÓÅÍ.çåïíå�òéñ 2: ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÞÁÓÔØ 2.ëÏÒÎÉ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ× ÎÅÞÅÔÎÏÊ ÓÔÅ�ÅÎÉ.úÁÄÁÞÁ 2.1 (!). äÁÎ �ÏÌÉÎÏÍ ÎÅÞÅÔÎÏÊ ÓÔÅ�ÅÎÉ ÎÁÄ Q , P = t2n+1+a2nt2n+a2n�1t2n�1+ :::+a0.ðÕÓÔØ RP { ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ×ÓÅÈ x 2 Q ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ P (t) < 0 ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ ℄ �1; x℄. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏRP ÎÅ�ÕÓÔÏ.õËÁÚÁÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ RP ÓÏÄÅÒÖÉÔ �max(1;P jaij).úÁÄÁÞÁ 2.2 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ RP { ÎÅ ×ÓÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.õËÁÚÁÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÏ�ÏÌÎÅÎÉÅ QnRP ÓÏÄÅÒÖÉÔ max(1;P jaij).úÁÄÁÞÁ 2.3 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ RP - ÓÅÞÅÎÉÅ äÅÄÅËÉÎÄÁ.úÁÄÁÞÁ 2.4 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ P ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÅÔ Ó×ÏÊÓÔ×Õ ìÉ�ÛÉ�Á: ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÏÔÒÅÚËÁI ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÁËÁÑ ËÏÎÓÔÁÎÔÁ C > 0, ÞÔÏ jP (a)� P (b)j < Cja� bj ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ a; b 2 I.úÁÄÁÞÁ 2.5 (!). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÄÅÄÅËÉÎÄÏ×Ï ÓÅÞÅÎÉÅ RP ËÁË ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÅ ÞÉÓÌÏ. äÏËÁÖÉÔÅ,ÞÔÏ P (RP ) = 0. �ÅÍ ÓÁÍÙÍ, ÌÀÂÏÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÅÞÅÔÎÏÊ ÓÔÅ�ÅÎÉ ÎÁÄ R ÉÍÅÅÔ ËÏÒÅÎØ.õËÁÚÁÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ ÓÎÁÞÁÌÁ, ÞÔÏ P (RP ) 6 0. úÁÔÅÍ ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ P (RP ) < 0 �ÒÏÔÉ×ÏÒÅ-ÞÉÔ ÚÁÄÁÞÅ 2.4. ðÒÅÄÅÌÙ.ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.1. ðÕÓÔØ A � R { �oÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï × ÍÎÏÖÅÓÔ×Å ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, Á 
 {×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÅ ÞÉÓÌÏ. �ÏÞËÁ 
 ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ �ÒÅÄÅÌØÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ A, ÅÓÌÉÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÏÔËÒÙÔÏÇÏ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÁ I =℄x; y[, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÇÏ 
, × I ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÇÏÜÌÅÍÅÎÔÏ× A.ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.2. ðÕÓÔØ faig { �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, Á 
 { ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÅÞÉÓÌÏ. ðÕÓÔØ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÏÔËÒÙÔÏÇÏ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÁ I =℄x; y[, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÇÏ 
, × I ÓÏÄÅÒÖÁÔÓÑ ×ÓÅÜÌÅÍÅÎÔÙ faig, ËÒÏÍÅ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ. �ÏÇÄÁ ÇÏ×ÏÒÑÔ, ÞÔÏ 
 ÅÓÔØ �ÒÅÄÅÌ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØ-ÎÏÓÔÉ faig (ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ 
 = limi!1 ai). åÝÅ ÇÏ×ÏÒÑÔ, ÞÔÏ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ai ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë
, ÉÌÉ ÓÔÒÅÍÉÔÓÑ Ë 
úÁÄÁÞÁ 2.6. ðÕÓÔØ 
 { �ÒÅÄÅÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ faig. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÚ ÎÅÅÍÏÖÎÏ ×ÙÂÒÁÔØ �ÏÄ�ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ, ÓÈÏÄÑÝÕÀÓÑ Ë 
.úÁÄÁÞÁ 2.7 (*). äÁÎÁ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ faig ÔÏÞÅË ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [x; y℄. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÎÅÅÅÓÔØ �ÒÅÄÅÌØÎÙÅ ÔÏÞËÉ. 1



çåïíå�òéñ 2: ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÞÁÓÔØ 2.ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.3. íÎÏÖÅÓÔ×Ï A � R ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÄÉÓËÒÅÔÎÙÍ, ÅÓÌÉ Õ ÎÅÇÏ ÎÅÔ �ÒÅÄÅÌØÎÙÈÔÏÞÅË.úÁÄÁÞÁ 2.8 (*). ðÕÓÔØ faig { �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ×ÓÅÈ ai ÚÁ A. äÏ-ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ faig ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ A ÎÅ ÉÍÅÅÔ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÈ ÄÉÓËÒÅÔÎÙÈ�ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×, É ÉÍÅÅÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÕÀ �ÒÅÄÅÌØÎÕÀ ÔÏÞËÕ.úÁÄÁÞÁ 2.9. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ 0; 1; 2; 3; 4; : : : . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÜÔÏÊ �ÏÓÌÅÄÏ-×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÎÅÔ �ÒÅÄÅÌÁ.úÁÄÁÞÁ 2.10. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ 0; 1; 1=2; 1=3; 1=4; : : : . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÁ �Ï-ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë 0.úÁÄÁÞÁ 2.11. äÁÎÁ ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ×ÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ a1 6 a2 6 a3 6 :::, ai 2 R.éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ×ÓÅ ai ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÙ Ó×ÅÒÈÕ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ËÏÎÓÔÁÎÔÏÊ C: ai 6 C. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏÜÔÁ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÉÍÅÅÔ �ÒÅÄÅÌ. éÓ�ÏÌØÚÕÊÔÅ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÞÅÒÅÚÓÅÞÅÎÉÑ äÅÄÅËÉÎÄÁ.õËÁÚÁÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ limi!1 ai = supfaig, É ×ÏÓ�ÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÅÍ ÓÕ�ÒÅÍÕÍÁ.ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.4. ðÕÓÔØ faig = a0; a1; a2; : : : { �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. çÏ-×ÏÒÑÔ, ÞÔÏ faig { �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ëÏÛÉ, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ " > 0 ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÏÔÒÅÚÏË[x; y℄ ÄÌÉÎÙ ", ËÏÔÏÒÙÊ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ×ÓÅ faig, ËÒÏÍÅ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ.úÁÍÅÞÁÎÉÅ. �Ï ÖÅ ÓÁÍÏÅ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÉÓ�ÏÌØÚÕÅÔÓÑ ÄÌÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ëÏÛÉ ÒÁ�ÉÏ-ÎÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.úÁÄÁÞÁ 2.12. ðÕÓÔØ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ faig ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë ËÁËÏÍÕ-ÎÉÂÕÄØ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÍÕ ÞÉ-ÓÌÕ 
. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ëÏÛÉ.úÁÄÁÞÁ 2.13. ðÕÓÔØ Õ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ëÏÛÉ faig ÅÓÔØ �ÏÄ�ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ, ËÏÔÏÒÁÑÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë x 2 R. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ faig ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë x.úÁÄÁÞÁ 2.14. ðÕÓÔØ faig { �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ëÏÛÉ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ fbig,bi = infj>k ai. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ÉÎÆÉÍÕÍ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎ, É ÞÔÏ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ bi ×ÏÚÒÁÓÔÁ-ÅÔ.úÁÄÁÞÁ 2.15. ÷ ÕÓÌÏ×ÉÑÈ �ÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ fbigÉÍÅÅÔ �ÒÅÄÅÌ, ÔÏ limi!1ai = limi!1 bi.úÁÄÁÞÁ 2.16 (!). ðÕÓÔØ faig { �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ëÏÛÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ faig ÓÈÏÄÉÔÓÑ. éÓ-�ÏÌØÚÕÊÔÅ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÞÅÒÅÚ ÓÅÞÅÎÉÑ äÅÄÅËÉÎÄÁ.õËÁÚÁÎÉÅ. ÷ÏÓ�ÏÌØÚÕÊÔÅÓØ �ÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ.úÁÄÁÞÁ 2.17 (!). ðÕÓÔØ faig { �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ëÏÛÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ faig ÓÈÏÄÉÔÓÑ. éÓ-�ÏÌØÚÕÊÔÅ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÞÅÒÅÚ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ëÏÛÉ.õËÁÚÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÅ ÞÉÓÌÏ faig �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÏ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØÀ ëÏÛÉ ÒÁ�É-ÏÎÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ai(0); ai(1); ai(2); :::. ðÅÒÅÊÄÑ Ë �ÏÄ�ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ, ÍÏÖÎÏ �ÒÅÄ�ÏÌÁÇÁÔØ,ÞÔÏ ×ÓÅ ai (i > n) ÓÏÄÅÒÖÁÔÓÑ × ÏÔÒÅÚËÅ ÄÌÉÎÙ 2�n, É ×ÓÅ ai(j) (j > m)ÓÏÄÅÒÖÁÔÓÑ × ÏÔÒÅÚ-ËÅ ÄÌÉÎÙ 2�m. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ fai(i)g { �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ëÏÛÉ, É Ë�ÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÎÏÍÕ ÅÊ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÍÕ ÞÉÓÌÕ ÓÈÏÄÉÔÓÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ faig.2



çåïíå�òéñ 2: ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÞÁÓÔØ 2.úÁÄÁÞÁ 2.18 (!). (ÔÅÏÒÅÍÁ Ï Ä×ÕÈ ÍÉÌÌÉ�ÉÏÎÅÒÁÈ) ðÕÓÔØ faig, fbig, f
ig { ÓÈÏÄÑÝÉÅÓÑ �Ï-ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, �ÒÉÞÅÍ ai 6 bi 6 
i ÄÌÑ ×ÓÅÈ i. ðÒÅÄ�ÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏlimi!1 ai = limi!1 
i = x. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ limi!1 bi = x.úÁÄÁÞÁ 2.19 (*). ðÕÓÔØ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ faig ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë x. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÏÓÌÅÄÏ×Á-ÔÅÌØÎÏÓÔØ bj = 1j Pji=0 ai ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë x. ðÒÉ×ÅÄÉÔÅ �ÒÉÍÅÒ, ËÏÇÄÁ fbjg ÓÈÏÄÉÔÓÑ, Á faig ÎÅÓÈÏÄÉÔÓÑ. òÑÄÙ.ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.5. ðÕÓÔØ faig { �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ �Ï-ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÞÁÓÔÉÞÎÙÈ ÓÕÍÍ Pni=0 ai. åÓÌÉ ÜÔÁ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÓÈÏÄÉÔÓÑ, ÇÏ×ÏÒÑÔ,ÞÔÏ ÒÑÄ P1i=0 ai ÓÈÏÄÉÔÓÑ. ÷ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ �ÉÛÕÔ P1i=0 ai = x, ÇÄÅx = limi!1 nXi=0 ai:þÁÓÔÏ �ÉÛÕÔ �ÒÏÝÅ: P ai = x.ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.6. òÑÄ P ai ÁÂÓÏÌÀÔÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ, ÅÓÌÉ ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÒÑÄ P jaij.úÁÄÁÞÁ 2.20 (!). äÁÎ ÁÂÓÏÌÀÔÎÏ ÓÈÏÄÑÝÉÊÓÑ ÒÑÄ P ai. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ÒÑÄ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.úÁÄÁÞÁ 2.21. äÁÎ ÁÂÓÏÌÀÔÎÏ ÓÈÏÄÑÝÉÊÓÑ ÒÑÄ P ai. ðÕÓÔØ bi { ÔÁËÁÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÞÔÏ ai > bi. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ P bi ÁÂÓÏÌÀÔÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.úÁÄÁÞÁ 2.22 (**). ðÕÓÔØ ai, bi { ÔÁËÉÅ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÞÔÏ ÒÑÄÙP a2i , P b2i ÓÈÏÄÑÔÓÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ P aibi ÓÈÏÄÉÔÓÑ.úÁÄÁÞÁ 2.23 (*). ðÕÓÔØ ai { �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. ðÒÅ-ÄÅÌ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÊ limn!1 nYi=0(1 + ai)ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ Q1i=0(1 + ai). åÓÌÉ ÜÔÏÔ �ÒÅÄÅÌ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ, ÔÏ ÇÏ×ÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÅ �ÒÏÉÚ-×ÅÄÅÎÉÅ Q1i=0(1 + ai) ÓÈÏÄÉÔÓÑ. ðÕÓÔØ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ Q1i=0(1 + ai) ÓÈÏÄÉÔÓÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄP1i=0 ai ÓÈÏÄÉÔÓÑ.úÁÄÁÞÁ 2.24 (*). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÅ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ Q1i=0(1 + 13n ) ÓÈÏÄÉÔÓÑ.úÁÄÁÞÁ 2.25 (**). ðÕÓÔØ ÒÑÄ P ai ÓÈÏÄÉÔÓÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Q1i=0(1 + ai) ÔÏÖÅ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.úÁÄÁÞÁ 2.26 (!). ðÕÓÔØ a0 > a1 > a2 > : : : { ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ÕÂÙ×ÁÀÝÁÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ �Ï-ÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ËÏÔÏÒÁÑ ÓÔÒÅÍÉÔÓÑ Ë ÎÕÌÀ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÒÑÄ P1i=0(�1)iai.äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ÒÑÄ ÓÈÏÄÉÔÓÑ. �ÁËÏÊ ÒÑÄ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÚÎÁËÏ�ÅÒÅÍÅÎÎÙÍ.úÁÄÁÞÁ 2.27. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ P 1n(n+1) ÓÈÏÄÉÔÓÑ.õËÁÚÁÎÉÅ. ÷ÏÓ�ÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅÍ 1n � 1(n+1) .3



çåïíå�òéñ 2: ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÞÁÓÔØ 2.úÁÄÁÞÁ 2.28. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ P 1n2 ÓÈÏÄÉÔÓÑ.úÁÄÁÞÁ 2.29. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ P 1n! ÓÈÏÄÉÔÓÑ.úÁÄÁÞÁ 2.30 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ P 12n ÓÈÏÄÉÔÓÑ. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ, Ë ÞÅÍÕ ÏÎ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.úÁÄÁÞÁ 2.31 (*). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ P1n=0 xnn! ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÄÌÑ ×ÓÅÈ x 2 R.úÁÄÁÞÁ 2.32 (**). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÒÑÄ P1n=0 xnn! × �ÏÌÎÏÍ Õ�ÏÒÑÄÏÞÅÎÎÏÍ �ÏÌÅ A. óÈÏÄÉÔÓÑ ÌÉÜÔÁ ÓÕÍÍÁ ÄÌÑ ×ÓÅÈ x 2 A?
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