çåïíåôòéñ 2: ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÞÁÓÔØ 2.

äÌÑ ÚÁÞÅÔÁ ÐÏ ËÁÖÄÏÍÕ ÌÉÓÔËÕ ÎÁÄÏ ÓÄÁÔØ ŒÓÅ ÚÁÄÁÞÉ ÓÏ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ, ÌÉÂÏ ŒÓÅ ÚÁÄÁÞÉ ÂÅÚ ÚŒÅÚÄÏÞÅË. úÁÄÁÞÉ Ó ÄŒÕÍÑ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ ÍÏÖÎÏ ÎÅ ÓÄÁŒÁÔØ. óÄÁŒÛÉÍ k ÚÁÄÁÞ Ó ÄŒÕÍÑ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ ÒÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ ÎÅ ÓÄÁŒÁÔØ 2k ÚÁÄÁÞ ÓÏ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ ÉÚ ÔÏÇÏ ÖÅ ÌÉÓÔÏÞËÁ. úÁÄÁÞÉ, ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÎÙÅ (!), ÓÌÅÄÕÅÔ ÓÄÁŒÁÔØ ŒÓÅÍ.

çåïíåôòéñ 2: ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÞÁÓÔØ 2.

ëÏÒÎÉ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÎÅÞÅÔÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ.

úÁÄÁÞÁ 2.1 (!). äÁÎ ÐÏÌÉÎÏÍ ÎÅÞÅÔÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ ÎÁÄ Q, P = t^{2n+1} +a_{2n}t^{2n} +a_{2n−1}t^{2n−1} +:::+a_0. ðÕÓÔØ R_P { ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ x ∈ Q ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ P (t) ¡ 0 ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ ] − ∞; x]. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ R_P ÎÅÐÕÓÔÏ.

õËÁÚÁÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ R_P ÓÏÄÅÒÖÉÔ − max(1; ∑ |a_i|).

úÁÄÁÞÁ 2.2 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ R_P { ÎÅ ŒÓÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.

õËÁÚÁÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÅ Q\R_P ÓÏÄÅÒÖÉÔ max(1; ∑ |a_i|).

úÁÄÁÞÁ 2.3 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ R_P - ÓÅÞÅÎÉÅ äÅÄÅËÉÎÄÁ.

úÁÄÁÞÁ 2.4 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ P ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÓŒÏÊÓÔŒÕ ìÉÐÛÉÃÁ: ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÏÔÒÅÚËÁ I ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÁÑ ËÏÎÓÔÁÎÔÁ C ¿ 0, ÞÔÏ |P (a) − P (b)| ¡ C|a − b| ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ a; b ∈ I.

úÁÄÁÞÁ 2.5 (!). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÄÅÄÅËÉÎÄÏŒÏ ÓÅÞÅÎÉÅ R_P ËÁË ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÞÉÓÌÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ P (R_P ) = 0. ôÅÍ ÓÁÍÙÍ, ÌÀÂÏÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÅÞÅÔÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ ÎÁÄ R ÉÍÅÅÔ ËÏÒÅÎØ.

õËÁÚÁÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ ÓÎÁÞÁÌÁ, ÞÔÏ P (R_P ) ⩽ 0. úÁÔÅÍ ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ P (R_P ) ¡ 0 ÐÒÏÔÉŒÏÒÅ- ÞÉÔ ÚÁÄÁÞÅ 2.4.

ðÒÅÄÅÌÙ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.1. ðÕÓÔØ A ⊂ R { ÐoÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Œ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, Á c { ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÞÉÓÌÏ. ôÏÞËÁ c ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÅÄÅÌØÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ A, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÏÔËÒÙÔÏÇÏ ÉÎÔÅÒŒÁÌÁ I =]x; y[, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÇÏ c, Œ I ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÇÏ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ A.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.2. ðÕÓÔØ {a_i} { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, Á c { ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÞÉÓÌÏ. ðÕÓÔØ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÏÔËÒÙÔÏÇÏ ÉÎÔÅÒŒÁÌÁ I =]x; y[, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÇÏ c, Œ I ÓÏÄÅÒÖÁÔÓÑ ŒÓÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ {a_i}, ËÒÏÍÅ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ. ôÏÇÄÁ ÇÏŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ c ÅÓÔØ ÐÒÅÄÅÌ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØ- ÎÏÓÔÉ {a_i} (ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ c = lim_{i→∞} a_i). åÝÅ ÇÏŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ a_i ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë c, ÉÌÉ ÓÔÒÅÍÉÔÓÑ Ë c

úÁÄÁÞÁ 2.6. ðÕÓÔØ c { ÐÒÅÄÅÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ {a_i}. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÚ ÎÅÅ ÍÏÖÎÏ ŒÙÂÒÁÔØ ÐÏÄÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ, ÓÈÏÄÑÝÕÀÓÑ Ë c.

úÁÄÁÞÁ 2.7 (*). äÁÎÁ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {a_i} ÔÏÞÅË ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [x; y]. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÎÅÅ ÅÓÔØ ÐÒÅÄÅÌØÎÙÅ ÔÏÞËÉ.

çåïíåôòéñ 2: ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÞÁÓÔØ 2.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.3. íÎÏÖÅÓÔŒÏ A ⊂ R ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÄÉÓËÒÅÔÎÙÍ, ÅÓÌÉ Õ ÎÅÇÏ ÎÅÔ ÐÒÅÄÅÌØÎÙÈ ÔÏÞÅË.

úÁÄÁÞÁ 2.8 (*). ðÕÓÔØ {a_i} { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ a_i ÚÁ A. äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ {a_i} ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ A ÎÅ ÉÍÅÅÔ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÈ ÄÉÓËÒÅÔÎÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ, É ÉÍÅÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÕÀ ÐÒÅÄÅÌØÎÕÀ ÔÏÞËÕ.

úÁÄÁÞÁ 2.9. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ 0; 1; 2; 3; 4; : : : . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÜÔÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏ- ŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÎÅÔ ÐÒÅÄÅÌÁ.

úÁÄÁÞÁ 2.10. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ 0; 1; 1=2; 1=3; 1=4; : : : . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÁ ÐÏ- ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë 0.

úÁÄÁÞÁ 2.11. äÁÎÁ ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ a_1 ⩽ a_2 ⩽ a_3 ⩽ :::, a_i ∈ R. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ŒÓÅ a_i ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÙ ÓŒÅÒÈÕ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ËÏÎÓÔÁÎÔÏÊ C: a_i ⩽ C. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÁ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÉÍÅÅÔ ÐÒÅÄÅÌ. éÓÐÏÌØÚÕÊÔÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÞÅÒÅÚ ÓÅÞÅÎÉÑ äÅÄÅËÉÎÄÁ.

õËÁÚÁÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ lim_{i→∞} a_i = sup{a_i}, É ŒÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÓÕÝÅÓÔŒÏŒÁÎÉÅÍ ÓÕÐÒÅÍÕÍÁ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.4. ðÕÓÔØ {a_i} = a_0; a_1; a_2; : : : { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. çÏ- ŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ {a_i} { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ëÏÛÉ, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ” ¿ 0 ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÏÔÒÅÚÏË [x; y] ÄÌÉÎÙ ”, ËÏÔÏÒÙÊ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ŒÓÅ {a_i}, ËÒÏÍÅ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ.

úÁÍÅÞÁÎÉÅ. ôÏ ÖÅ ÓÁÍÏÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÉÓÐÏÌØÚÕÅÔÓÑ ÄÌÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ëÏÛÉ ÒÁÃÉÏ- ÎÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.

úÁÄÁÞÁ 2.12. ðÕÓÔØ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {a_i} ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë ËÁËÏÍÕ-ÎÉÂÕÄØ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÍÕ ÞÉ- ÓÌÕ c. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ëÏÛÉ.

úÁÄÁÞÁ 2.13. ðÕÓÔØ Õ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ëÏÛÉ {a_i} ÅÓÔØ ÐÏÄÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ, ËÏÔÏÒÁÑ ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë x ∈ R. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ {a_i} ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë x.

úÁÄÁÞÁ 2.14. ðÕÓÔØ {a_i} { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ëÏÛÉ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {b_i}, b_i = inf_{j⩾k} a_i. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ÉÎÆÉÍÕÍ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎ, É ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ b_i ŒÏÚÒÁÓÔÁ- ÅÔ. úÁÄÁÞÁ 2.15. œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {b_i} ÉÍÅÅÔ ÐÒÅÄÅÌ, ÔÏ lim_{i→∞} a_i = lim_{i→∞} b_i.

úÁÄÁÞÁ 2.16 (!). ðÕÓÔØ {a_i} { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ëÏÛÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ {a_i} ÓÈÏÄÉÔÓÑ. éÓ- ÐÏÌØÚÕÊÔÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÞÅÒÅÚ ÓÅÞÅÎÉÑ äÅÄÅËÉÎÄÁ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ.

úÁÄÁÞÁ 2.17 (!). ðÕÓÔØ {a_i} { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ëÏÛÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ {a_i} ÓÈÏÄÉÔÓÑ. éÓ- ÐÏÌØÚÕÊÔÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÞÅÒÅÚ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ëÏÛÉ.

õËÁÚÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÞÉÓÌÏ {a_i} ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØÀ ëÏÛÉ ÒÁÃÉ- ÏÎÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ a_i(0); a_i(1); a_i(2); :::. ðÅÒÅÊÄÑ Ë ÐÏÄÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ, ÍÏÖÎÏ ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÅ a_i (i ¿ n) ÓÏÄÅÒÖÁÔÓÑ Œ ÏÔÒÅÚËÅ ÄÌÉÎÙ 2^{−n}, É ŒÓÅ a_i(j) (j ¿ m)ÓÏÄÅÒÖÁÔÓÑ Œ ÏÔÒÅÚ- ËÅ ÄÌÉÎÙ 2^{−m}. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {a_i(i)} { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ëÏÛÉ, É Ë ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÎÏÍÕ ÅÊ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÍÕ ÞÉÓÌÕ ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {a_i}.

çåïíåôòéñ 2: ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÞÁÓÔØ 2.

úÁÄÁÞÁ 2.18 (!). (ÔÅÏÒÅÍÁ Ï ÄŒÕÈ ÍÉÌÌÉÃÉÏÎÅÒÁÈ) ðÕÓÔØ {a_i}, {b_i}, {c_i} { ÓÈÏÄÑÝÉÅÓÑ ÐÏ- ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÐÒÉÞÅÍ a_i ⩽ b_i ⩽ c_i ÄÌÑ ŒÓÅÈ i. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ lim_{i→∞} a_i = lim_{i→∞} c_i = x. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ lim_{i→∞} b_i = x.

úÁÄÁÞÁ 2.19 (*). ðÕÓÔØ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {a_i} ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë x. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁ- ÔÅÌØÎÏÓÔØ b_j =^1_j

∑_j i=0 a_i ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë x. ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ, ËÏÇÄÁ {b_j } ÓÈÏÄÉÔÓÑ, Á {a_i} ÎÅ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

òÑÄÙ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.5. ðÕÓÔØ {a_i} { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏ- ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÞÁÓÔÉÞÎÙÈ ÓÕÍÍ

∑_n

i=0 a_i. åÓÌÉ ÜÔÁ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÓÈÏÄÉÔÓÑ, ÇÏŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑_∞ i=0 a_i ÓÈÏÄÉÔÓÑ. œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÐÉÛÕÔ ∑_∞ i=0 a_i = x, ÇÄÅ

x = lim_{i→∞} n∑ i=0 a_i:

þÁÓÔÏ ÐÉÛÕÔ ÐÒÏÝÅ: ∑ a_i = x.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2.6. òÑÄ ∑ a_i ÁÂÓÏÌÀÔÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ, ÅÓÌÉ ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÒÑÄ ∑ |a_i|.

úÁÄÁÞÁ 2.20 (!). äÁÎ ÁÂÓÏÌÀÔÎÏ ÓÈÏÄÑÝÉÊÓÑ ÒÑÄ ∑ a_i. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ÒÑÄ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 2.21. äÁÎ ÁÂÓÏÌÀÔÎÏ ÓÈÏÄÑÝÉÊÓÑ ÒÑÄ ∑ a_i. ðÕÓÔØ b_i { ÔÁËÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÞÔÏ a_i ⩾ b_i. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑ b_i ÁÂÓÏÌÀÔÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 2.22 (**). ðÕÓÔØ a_i, b_i { ÔÁËÉÅ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÞÔÏ ÒÑÄÙ ∑ a^2_i , ∑ b^2_i ÓÈÏÄÑÔÓÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑ a_ib_i ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 2.23 (*). ðÕÓÔØ a_i { ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. ðÒÅ- ÄÅÌ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÊ

lim_{n→∞} n∏ i=0 (1 + a_i)

ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ∏_∞ i=0(1 + a_i). åÓÌÉ ÜÔÏÔ ÐÒÅÄÅÌ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ, ÔÏ ÇÏŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÒÏÉÚ- ŒÅÄÅÎÉÅ ∏_∞ i=0(1 + a_i) ÓÈÏÄÉÔÓÑ. ðÕÓÔØ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ∏_∞ i=0(1 + a_i) ÓÈÏÄÉÔÓÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑_∞ i=0 a_i ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 2.24 (*). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ∏_∞ i=0(1 +^1_{3n} ) ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 2.25 (**). ðÕÓÔØ ÒÑÄ ∑ a_i ÓÈÏÄÉÔÓÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∏_∞ i=0(1 + a_i) ÔÏÖÅ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 2.26 (!). ðÕÓÔØ a_0 ⩾ a_1 ⩾ a_2 ⩾ : : : { ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ÕÂÙŒÁÀÝÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÐÏ- ÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ËÏÔÏÒÁÑ ÓÔÒÅÍÉÔÓÑ Ë ÎÕÌÀ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÒÑÄ ∑_∞ i=0(−1)^ia_i.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ÒÑÄ ÓÈÏÄÉÔÓÑ. ôÁËÏÊ ÒÑÄ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÚÎÁËÏÐÅÒÅÍÅÎÎÙÍ.

úÁÄÁÞÁ 2.27. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ

∑_1

n(n+1) ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅÍ^1_n −^1_{(n+1)} .

çåïíåôòéñ 2: ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÞÁÓÔØ 2.

úÁÄÁÞÁ 2.28. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ

∑_1

n^2 ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 2.29. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ

∑_1 n! ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 2.30 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ

∑_1

2^n ÓÈÏÄÉÔÓÑ. œÙÞÉÓÌÉÔÅ, Ë ÞÅÍÕ ÏÎ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 2.31 (*). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑_∞ n=0 x^n

n! ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÄÌÑ ŒÓÅÈ x ∈ R.

úÁÄÁÞÁ 2.32 (**). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÒÑÄ ∑_∞ n=0 x^n

n! Œ ÐÏÌÎÏÍ ÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÏÍ ÐÏÌÅ A. óÈÏÄÉÔÓÑ ÌÉ ÜÔÁ ÓÕÍÍÁ ÄÌÑ ŒÓÅÈ x ∈ A?