äÌÑ ÚÁÞÅÔÁ ÐÏ ËÁÖÄÏÍÕ ÌÉÓÔËÕ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÓÄÁÔØ ŒÓÅ ÚÁÄÁÞÉ ÓÏ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ, ÌÉÂÏ ŒÓÅ ÚÁ- ÄÁÞÉ ÂÅÚ ÚŒÅÚÄÏÞÅË. úÁÄÁÞÉ Ó ÄŒÕÍÑ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ ÍÏÖÎÏ ÎÅ ÓÄÁŒÁÔØ. óÄÁŒÛÉÍ k ÚÁÄÁÞ Ó ÄŒÕÍÑ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ ÒÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ ÎÅ ÓÄÁŒÁÔØ 2k ÚÁÄÁÞ ÓÏ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ ÉÚ ÔÏÇÏ ÖÅ ÌÉÓÔÏÞËÁ. úÁÄÁÞÉ, ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÎÙÅ (!), ÓÌÅÄÕÅÔ ÓÄÁŒÁÔØ ŒÓÅÍ.

ôÏÐÏÌÏÇÉÑ 10: ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ É ÇÏÍÏÔÏÐÉÉ

çÏÍÏÔÏÐÉÉ

œÓÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Œ ÜÔÏÍ ÌÉÓÔÏÞËÅ ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÀÔÓÑ ÌÏËÁÌØÎÏ ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÎÙÍÉ É ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÙÍÉ, ÅÓÌÉ ÎÅ ÏÇÏŒÏÒÅÎÏ ÐÒÏÔÉŒÎÏÇÏ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 10.1. ðÕÓÔØ f_1; f_2 : X −→ Y { ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÈ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒ. îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÇÏÍÏÔÏÐÉÅÊ ÍÅÖÄÕ f_1 É f_2 ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÔÁËÏÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅ- ÎÉÅ F : [0; 1] × X −→ Y , ÞÔÏ F | |_{{0}×X} ÒÁŒÎÏ f_1, Á F | |_{{1}×X} ÒÁŒÎÏ f_2.

úÁÄÁÞÁ 10.1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÏÍÏÔÏÐÎÙÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÉÎÄÕÃÉÒÕÀÔ ÏÄÉÎ É ÔÏÔ ÖÅ ÇÏÍÏÍÏÒ- ÆÉÚÍ ß_1(X) −→ ß_1(Y ).

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 10.2. ðÕÓÔØ f : X −→ Y , g : Y −→ X { ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅ- ÓËÉÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ, ÐÒÉÞÅÍ f ∘ g É g ∘ f ÇÏÍÏÔÏÐÎÙ ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÙÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑÍ ÉÚ X Œ X É ÉÚ Y Œ Y . ôÁËÉÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉÍÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÑÍÉ, Á X É Y { ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÍÉ.

úÁÄÁÞÁ 10.2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉÈ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÅÊ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ ÅÓÔØ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÁÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔØ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÁÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔØ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ ÅÓÔØ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ.

úÁÄÁÞÁ 10.3 (!). ðÕÓÔØ f : X −→ Y { ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÁÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔØ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f ÉÎÄÕÃÉÒÕÅÔ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÙÈ ÇÒÕÐÐ.

úÁÄÁÞÁ 10.4. ðÕÓÔØ X ⊂ Y { ÒÅÔÒÁËÔ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ X É Y ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ.

úÁÄÁÞÁ 10.5 (!). ðÕÓÔØ X { ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ X ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÎÏ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÔÏÞËÅ.

úÁÄÁÞÁ 10.6 (!). äÁÎ ÓŒÑÚÎÙÊ ÇÒÁÆ `, Õ ËÏÔÏÒÏÇÏ n ÒÅÂÅÒ É n ŒÅÒÛÉÎ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

úÁÄÁÞÁ 10.7 (!). ðÕÓÔØ M { ÓŒÑÚÎÏÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, x; x^′; y; y^′ ∈ M { ÌÀÂÙÅ ÔÏÞ- ËÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÐÕÔÅÊ ˙(M; x; x^′) É ˙(M; y; y^′) ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÙÂÅÒÉÔÅ ÐÕÔØ fl_{xy}, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ x É y É ÐÕÔØ fl_x′_y′ , ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ x^′ É y^′. ðÕÓÔØ fl^{−1}_{xy} (t) = fl_{xy}(1 − t) É fl^{−1}_x′_y′ (t) = fl_x′_y′ (1 − t). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : ˙(M; x; x^′) −→ ˙(M; y; y^′) ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÅ ÌÀÂÏÊ ÐÕÔØ fl ∈ ˙(M; x; x^′) Œ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÀ fl^{−1}_{xy} flfl_x′_y′ , É ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ g : ˙(M; y; y^′) −→ ˙(M; x; x^′), ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÅ fl ∈ ˙(M; y; y^′) Œ fl_{xy}flfl^{−1}_x′_y′ . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ fg ÇÏÍÏÔÏÐÎÏ ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏÍÕ É gf ÇÏÍÏÔÏÐÎÏ ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏÍÕ.

ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, îíõ, ÐÅÒŒÙÊ ËÕÒÓ { 1 { œÅÓÎÁ 2008, ÌÉÓÔÏË 10, version 1.0, 14.04.2008

ðÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÐÕÔÅÊ ÎÁ ÌÏËÁÌØÎÏ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÙÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÈ

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 10.3. ðÕÓÔØ M { ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÏËÁÌØÎÏ ÓÔÑ- ÇÉŒÁÅÍÙÍ, ÅÓÌÉ Õ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÉ ÅÓÔØ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÁÑ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ.

úÁÄÁÞÁ 10.8. ðÕÓÔØ M { ÌÏËÁÌØÎÏ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M ÌÏËÁÌØÎÏ ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 10.9 (*). ðÕÓÔØ M { ÔÁËÏÅ ÇÅÏÄÅÚÉÞÅÓËÉ ÓŒÑÚÎÏÅ ÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, ÞÔÏ ÄÌÑ ËÁËÏÇÏ-ÔÏ ffi ¿ 0 ÌÀÂÙÅ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ, ÏÔÓÔÏÑÝÉÅ ÎÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ¡ ffi, ÓÏÅÄÉÎÑÀÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÊ ÇÅÏÄÅÚÉÞÅÓËÏÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M ÌÏËÁÌØÎÏ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏ.

úÁÄÁÞÁ 10.10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÇÒÁÆ ÌÏËÁÌØÎÏ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 10.4. ôÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ ÒÁÚÍÅÒ- ÎÏÓÔÉ n, ÅÓÌÉ Õ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ, ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÁÑ ÏÔËÒÙÔÏÍÕ ÛÁÒÕ Œ R^n.

úÁÍÅÞÁÎÉÅ. íÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ, ÏÞÅŒÉÄÎÏ, ÌÏËÁÌØÎÏ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÙ.

úÁÄÁÞÁ 10.11 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÆÅÒÁ S^n { ÜÔÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÓÔÅÒÅÏÇÒÁÆÉÞÅÓËÏÊ ÐÒÏÅËÃÉÅÊ.

úÁÄÁÞÁ 10.12. ðÕÓÔØ M ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏÅ, x; y ∈ M. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÐÕÔÉ fl ∈ ˙(M; x; y) ÇÏÍÏ- ÔÏÐÎÙ.

úÁÄÁÞÁ 10.13 (!). ðÕÓÔØ fl ∈ ˙(M; x; y) { ÐÕÔØ Œ ÌÏËÁÌØÎÏ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ M, Á {U_ff} { ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÙÈ ÏÔËÒÙÔÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ ÎÁ M. œÙÂÅÒÅÍ Œ {U_ff} ËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, ÐÏËÒÙŒÁÀÝÅÅ fl (ÜÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓÄÅÌÁÔØ, ÐÏÔÏÍÕ ÞÔÏ fl ËÏÍÐÁËÔÅÎ). ðÕÓÔØ V_1; : : : ; V_n { ÓÏÏÔŒÅÔ- ÓÔŒÕÀÝÅÅ ÐÏËÒÙÔÉÅ [0; 1] ÓŒÑÚÎÙÍÉ ÉÎÔÅÒŒÁÌÁÍÉ, ÇÄÅ ËÁÖÄÙÊ V_i ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓŒÑÚÎÏÊ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÏÊ fl^{−1}(U_i), Á ŒÓÅ U_i ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÙ. õÐÏÒÑÄÏÞÉÍ V_i ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÞÔÏ V_i É V_{i+1} ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞ- ËÅ t_i, É ÐÕÓÔØ a_i := fl(t_i). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÐÕÔØ fl^′ ∈ ˙(M; x; y), ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ fl^′(t_i) = a_i, É fl^′([t_i; t_{i+1}]) ⊂ U_i, ÇÏÍÏÔÏÐÅÎ fl.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ.

úÁÄÁÞÁ 10.14 (!). ðÕÓÔØ M { ÌÏËÁÌØÎÏ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, Á fl ∈ ˙(M; x; y) { ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ÐÕÔØ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ fl ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÔÁËÁÑ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ U ⊂ ˙(M; x; y), ÞÔÏ ŒÓÅ fl^′ ∈ U ÇÏÍÏÔÏÐÎÙ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ.

úÁÍÅÞÁÎÉÅ. úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÎÁ ËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑÈ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ ¿ 1 ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÅÔÌÉ, ÚÁÄÁŒÁÅÍÙÅ ÓÀÒØÅËÔÉŒÎÙÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅÍ; ÐÒÉÍÅÒ ÔÁËÏÊ ÐÅÔÌÉ ÌÅÇËÏ ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÔÅÍ ÖÅ ÍÅÔÏ- ÄÏÍ, ÞÔÏ ËÒÉŒÕÀ ðÅÁÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 10.15 (!). ðÕÓÔØ M ÜÔÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ (ÎÁÐÒÉÍÅÒ, ÓÆÅÒÁ) ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ ÂÏÌØÛÅ 1, Á fl ∈ ˙(M; x) { ÐÅÔÌÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ fl ÇÏÍÏÔÏÐÎÁ ÐÅÔÌÅ, ËÏÔÏÒÁÑ ÎÅ ÓÀÒØÅËÔÉŒÎÁ.

ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, îíõ, ÐÅÒŒÙÊ ËÕÒÓ { 2 { œÅÓÎÁ 2008, ÌÉÓÔÏË 10, version 1.0, 14.04.2008

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ.

úÁÄÁÞÁ 10.16 (!). ðÕÓÔØ n ¿ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ n-ÍÅÒÎÁÑ ÓÆÅÒÁ ÏÄÎÏÓŒÑÚÎÁ.

õËÁÚÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ fl { ÐÅÔÌÑ ÎÁ ÓÆÅÒÅ. œÏÓÐÏÌØÚÏŒÁŒÛÉÓØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ, ÐÒÏÇÏÍÏÔÏÐÉ- ÒÕÊÔÅ fl Œ ÐÅÔÌÀ, ËÏÔÏÒÁÑ ÏÔÏÂÒÁÖÁÅÔ [0; 1] Œ S^n\{x}, ÇÄÅ x ÎÅËÏÔÏÒÁÑ ÔÏÞËÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÆÅÒÁ ÂÅÚ ÔÏÞËÉ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÁ R^n, Œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÁ.

úÁÄÁÞÁ 10.17 (*). ðÕÓÔØ M ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏ, Á F : M × [0; 1] −→ M { ÇÏÍÏÔÏÐÉÑ ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ Œ ÐÏÓÔÏÑÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ M → y ∈ M. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ M −→ ˙(M; y; ∗), t; m −→ F (m; t) (t ∈ [0; 1], m ∈ M). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 10.18. ðÕÓÔØ M ÌÏËÁÌØÎÏ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏ, x; y ∈ M { ÄŒÅ ÔÏÞËÉ, fl ∈ ˙(M; x; y) { ÎÅËÏ- ÔÏÒÙÊ ÐÕÔØ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ fl ÅÓÔØ ÔÁËÁÑ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ U ∈ ˙(M; x; ∗), ÞÔÏ ŒÓÅ ÐÕÔÉ fl^′ ∈ U, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÅ x É a, ÇÏÍÏÔÏÐÎÙ Œ ˙(M; x; a).

úÁÄÁÞÁ 10.19 (*). ðÕÓÔØ M { ÌÏËÁÌØÎÏ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, x ∈ M { ÔÏÞËÁ, Á ˙(M; x; ∗) { ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÐÕÔÅÊ, ÎÁÞÉÎÁÀÝÉÈÓÑ Œ ÔÏÞËÅ x, ÓÎÁÂÖÅÎÎÏÅ ÏÔËÒÙÔÏ- ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÔÁËÏÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ ÎÁ ˙(M; x; ∗): fl ∼ fl^′, ÅÓÌÉ fl É fl^′ ÓÏÅÄÉÎÑÀÔ x É y, É ÇÏÍÏÔÏÐÎÙ Œ ˙(M; x; y). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ˙(M; x; ∗)= ∼, Ó ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ ÆÁËÔÏÒÁ. œÙÂÅÒÅÍ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÕÀ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ U_y ∋ y, É ÐÕÓÔØ U_y^F−→ ˙(U_y; y; ∗) { ÏÔÏÂÒÁÖÅ- ÎÉÅ, ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÏÅ Œ ÚÁÄÁÞÅ 10.17. ðÕÓÔØ fl ∈ ˙(M; x; y) { ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ÐÕÔØ, Á U_y^¯−→ ˙(M; x; ∗) { ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ÓÔÁŒÑÝÅÅ a ∈ U_y ÐÕÔØ flF (a) (ÔÏ ÅÓÔØ ÐÕÔØ, ÚÁÄÁÎÎÙÊ ÎÁ [0; 1=2] ËÁË t −→ fl(2t), É ÎÁ [1=2; 1] ËÁË F (a; 2t − 1). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (ÄÌÑ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÍÁÌÅÎØËÏÇÏ U_y) ¯ Œ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÉ Ó ˙(M; x; ∗)^ß−→ ˙(M; x; ∗)= ∼ { ÜÔÏ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍ U_y ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÏÔËÒÙÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Œ ˙(M; x; ∗)= ∼.

õËÁÚÁÎÉÅ. îÅÐÒÅÒÙŒÎÏÓÔØ ¯ ∘ ß ÏÞÅŒÉÄÎÁ ÐÏ ËÏÎÓÔÒÕËÃÉÉ, Á ÉÎSSÅËÔÉŒÎÏÓÔØ ÓÌÅÄÕÅÔ ÉÚ ÐÒÅÄÙ- ÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ. þÔÏÂÙ ÕÂÅÄÉÔØÓÑ, ÞÔÏ ¯ ∘ ß ÚÁÄÁÅÔ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍ U_y ÎÁ ¯ ∘ ß(U_y), ÎÁÍ ÎÕÖÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ¯∘ß ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÏÔËÒÙÔÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ Œ ÏÔËÒÙÔÙÅ. üÔÏ ÑÓÎÏ ÉÚ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎ- ÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ˙(M; x; ∗)= ∼ −→ M, fl^′ −→ fl^′(1), ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ, É ÉÎÄÕÃÉÒÕÅÔ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍ U_y ÎÁ ÏÂÒÁÚ.

úÁÄÁÞÁ 10.20 (*). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ˙(M; x; ∗)= ∼ −→ M, ÓÔÁŒÑÝÅÅ Œ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ ÐÕÔÉ fl ∈ ˙(M; x; y) ÔÏÞËÕ y = fl(1). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÎÁËÒÙÔÉÅ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ.

úÁÄÁÞÁ 10.21 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ˙(M; x; ∗) ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏ.

úÁÄÁÞÁ 10.22 (*). ðÕÓÔØ fl { ÐÕÔØ Œ ˙(M; x; ∗)= ∼. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ fl ÇÏÍÏÔÏÐÅÎ ÏÂÒÁÚÕ ÎÅËÏÔÏ- ÒÏÇÏ ÐÕÔÉ ÉÚ ˙(M; x; ∗).

õËÁÚÁÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ fl ÍÏÖÎÏ ÐÏÄÎÑÔØ ÄÏ ÐÕÔÉ Œ ˙(M; x; ∗) ÌÏËÁÌØÎÏ, É ŒÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÔÅÍ, ÞÔÏ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÉ Œ ˙(M; x; ∗)= ∼ ÅÅ ÐÒÏÏÂÒÁÚ Œ ˙(M; x; ∗) ÓŒÑÚÅÎ.

úÁÄÁÞÁ 10.23 (*). œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÜÔÏÇÏ, ÞÔÏ ˙(M; x; ∗)= ∼ ÏÄÎÏÓŒÑÚÎÏ.

ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, îíõ, ÐÅÒŒÙÊ ËÕÒÓ { 3 { œÅÓÎÁ 2008, ÌÉÓÔÏË 10, version 1.0, 14.04.2008

úÁÍÅÞÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ (M; x) { ÌÏËÁÌØÎÏ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Ó ÏÔÍÅÞÅÎÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ. õÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÏÅ ÎÁËÒÙÔÉÅ M ÍÏÖÎÏ ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÉÔØ Ó ÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ ÐÁÒ (y ∈ M, ËÌÁÓÓ ÇÏÍÏÔÏÐÉÉ ÐÕÔÅÊ fl ∈ ˙(M; x; y)).

óŒÏÂÏÄÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ É ÂÕËÅÔ

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 10.5. ðÕÓÔØ (M_1; x_1), (M_2; x_2), (M_3; x_3), : : : { ÎÁÂÏÒ (ŒÏÚÍÏÖÎÏ, ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÊ) ÓŒÑÚÎÙÈ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ Ó ÏÔÍÅÞÅÎÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÆÁËÔÏÒÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÅÓŒÑÚÎÏÇÏ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÑ ŒÓÅÈ (M_ff; x_ff) ÐÏ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÀ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ {x_1} ∼ {x_2} ∼ {x_3} ∼ : : : üÔÏ ÆÁËÔÏÒÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÂÕËÅÔÏÍ, ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ⋁ ff(M_ff; x_ff). ôÁËÖÅ ÂÕËÅÔ ÏÂÏ- ÚÎÁÞÁÅÔÓÑ (M_1; x_1) ∨ (M_2; x_2) ∨ (M_3; x_3) ∨ : : :

úÁÄÁÞÁ 10.24. ðÕÓÔØ ŒÓÅ M_ff ÓŒÑÚÎÙÅ (ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÎÙÅ, ÈÁÕÓÄÏÆÏŒÙ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÈ ÂÕËÅÔ ÓŒÑÚÅÎ (ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÅÎ, ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒ).

úÁÄÁÞÁ 10.25 (!). ðÕÓÔØ ŒÓÅ M_ff ÓŒÑÚÎÙÅ É ÏÄÎÏÓŒÑÚÎÙÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÈ ÂÕËÅÔ ÏÄÎÏÓŒÑÚÅÎ.

úÁÄÁÞÁ 10.26 (!). ðÕÓÔØ ` { ÓŒÑÚÎÙÊ ÇÒÁÆ, Õ ËÏÔÏÒÏÇÏ n ŒÅÒÛÉÎ É n + k − 1 ÒÅÂÅÒ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M_` ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÂÕËÅÔÕ k ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ.

õËÁÚÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ Õ ` ÅÓÔØ ÒÅÂÒÏ r, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÅÅ ÄŒÅ ÒÁÚÎÙÅ ŒÅÒÛÉÎÙ v_1; v_2, òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÇÒÁÆ `^′, Õ ËÏÔÏÒÏÇÏ n−1 ŒÅÒÛÉÎ É n+k−2 ÒÅÂÅÒ, ÐÏÌÕÞÅÎÎÙÊ ÉÚ ` ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ. éÚ ` ŒÙËÉÄÙ- ŒÁÅÔÓÑ ÒÅÂÒÏ r, Á ŒÅÒÛÉÎÙ v_1 É v_2 ÓËÌÅÉŒÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÕ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M_` É M_`′ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 10.6. úÁÄÁÄÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ {a_1; a_2; : : : } ÍÏÝÎÏÓÔÉ N (N ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ËÁË ËÏÎÅÞ- ÎÙÍ ËÁÒÄÉÎÁÌÏÍ, ÔÁË É ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÍ). N-ÁÒÎÏÅ ÄÅÒÅŒÏ D_N { ÜÔÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÊ ÇÒÁÆ, ËÏÔÏÒÙÊ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ. œÅÒÛÉÎÙ D_N { ËÏÎÅÞÎÙÅ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÉÚ ÓÉÍŒÏÌÏŒ a_i. òÅÂÒÁÍÉ ÓÏÅÄÉÎÑÀÔÓÑ ŒÅÒÛÉÎÙ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ A_1A_2 : : : A_k É A_1A_2 : : : A_kA_{k+1} (ŒÓÅ A_i ÐÒÉÎÁÄ- ÌÅÖÁÔ {a_1; a_2; : : : }).

úÁÄÁÞÁ 10.27. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ËÁÖÄÕÀ ŒÅÒÛÉÎÕ D_N ŒÈÏÄÑÔ N + 1 ÒÅÂÅÒ.

úÁÄÁÞÁ 10.28 (!). ðÕÓÔØ M_N { ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ N-ÁÒÎÏÇÏ ÄÅÒÅŒÁ, Ó ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÍÅÔÒÉËÏÊ, ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÏÊ Œ ÎÁÞÁÌÅ ÜÔÏÇÏ ÌÉÓÔËÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M_N ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÚŒÅÚÄÞÁÔÙÍ (ÌÀÂÙÅ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ ÓÏÅÄÉÎÑÀÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÊ ÇÅÏÄÅÚÉÞÅÓËÏÊ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÏ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏ.

úÁÄÁÞÁ 10.29 (!). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ 2N − 1-ÁÒÎÏÅ ÄÅÒÅŒÏ. òÁÓËÒÁÓÉÍ ÅÇÏ ÒÅÂÒÁ Œ N ÃŒÅÔÏŒ, ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÞÔÏ Ë ËÁÖÄÏÊ ŒÅÒÛÉÎÅ ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÐÏ 2 ÒÅÂÒÁ ËÁÖÄÏÇÏ ÃŒÅÔÁ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÂÕËÅÔ ÉÚ N ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, É ÒÁÓËÒÁÓÉÍ ËÁÖÄÕÀ ÉÚ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ Œ ÓŒÏÊ ÃŒÅÔ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÉÚ M_{2N−1} Œ ÂÕËÅÔ ÉÚ N ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÉÊ ŒÅÒÛÉÎÙ ÇÒÁÆÁ Œ ŒÅÒÛÉÎÙ ÂÕËÅÔÁ, Á ÒÅÂÒÏ ÃŒÅÔÁ a_i Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÔÁËÏÇÏ ÖÅ ÓŒÅÔÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÏÅ ÎÁËÒÙÔÉÅ.

úÁÄÁÞÁ 10.30. ðÕÓÔØ {a_1; a_2; : : : } { ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÍÏÝÎÏÓÔÉ N, Á W { ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÐÏ- ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ (\ÓÌÏŒ") ÉÚ ÓÉÍŒÏÌÏŒ a_i, a^{−1}_j , Œ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÉÇÄÅ ÎÅ ŒÓÔÒÅÞÁÀÔÓÑ ÐÏÄÒÑÄ a_ia^{−1}_i , Á ÔÁËÖÅ a^{−1}_i a_i. ðÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÄÌÉÎÙ 0 ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ e. íÙ ÕÍÎÏÖÁÅÍ ÓÌÏŒÁ, ÚÁÐÉÓÙŒÁÑ ÏÄÎÏ ÚÁ ÄÒÕÇÉÍ É ÚÁÞÅÒËÉŒÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ ŒÓÅ a_ia^{−1}_i , a^{−1}_i a_i, ËÏÔÏÒÙÅ ŒÓÔÒÅÞÁÀÔÓÑ ÐÏÄÒÑÄ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ W ÏÂÒÁÚÕÅÔ ÇÒÕÐÐÕ.

ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, îíõ, ÐÅÒŒÙÊ ËÕÒÓ { 4 { œÅÓÎÁ 2008, ÌÉÓÔÏË 10, version 1.0, 14.04.2008

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 10.7. üÔÁ ÇÒÕÐÐÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓŒÏÂÏÄÎÏÊ ÇÒÕÐÐÏÊ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ÏÂÒÁÚÕÀ- ÝÉÍÉ {a_1; a_2; : : : }, ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ F_N .

úÁÄÁÞÁ 10.31. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ F_1 ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ Z.

úÁÄÁÞÁ 10.32 (!). ðÕÓÔØ G { ÌÀÂÁÑ ÇÒÕÐÐÁ, Á {g_1; g_2; : : : } { ÎÁÂÏÒ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÉÚ G, ÐÒÏÎÕÍÅÒÏ- ŒÁÎÎÙÊ {a_1; a_2; : : : }. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÊ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ F_N −→ G, ÐÅÒÅŒÏ- ÄÑÝÉÊ a_i Œ g_i.

úÁÄÁÞÁ 10.33 (!). ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÓŒÏÂÏÄÎÏÅ ÄÅÊÓÔŒÉÅ F_N ÎÁ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ M_{2N−1} 2N − 1-ÁÒÎÏÇÏ ÄÅÒÅŒÁ, ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÏÅ ÎÁ ŒÅÒÛÉÎÁÈ.

úÁÄÁÞÁ 10.34 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M_{2N−1}=F_N { ÂÕËÅÔ N ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, Á ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑ ÇÒÕÐ- ÐÁ ÂÕËÅÔÁ ÓŒÏÂÏÄÎÁ.

úÁÄÁÞÁ 10.35 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ (ŒÏÚÍÏÖÎÏ, ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÊ) ÇÒÁÆ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉ- ŒÁÌÅÎÔÅÎ ÂÕËÅÔÕ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ.

úÁÄÁÞÁ 10.36 (!). œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÜÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÓŒÏÂÏÄÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ÓŒÏÂÏÄÎÁ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÔÅÏÒÉÅÊ çÁÌÕÁ ÄÌÑ ÎÁËÒÙÔÉÊ.

úÁÄÁÞÁ 10.37 (*). ðÕÓÔØ G_1; G_2; : : : { ËÁËÏÊ-ÔÏ ÎÁÂÏÒ ÇÒÕÐÐ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ W ËÏÎÅÞ- ÎÙÈ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÎÅÅÄÉÎÉÞÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÉÚ ÒÁÚÎÙÈ G_i, ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ÏÄÎÏÊ É ÔÏÊ ÖÅ ÇÒÕÐÐÙ ÎÉÇÄÅ ÎÅ ÉÄÕÔ ÐÏÄÒÑÄ. åÓÌÉ ÄÁÎÁ ÌÀÂÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ A ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÉÚ G_i, ÉÚ ÎÅÅ ÍÏÖÎÏ ÐÏÌÕÞÉÔØ ÜÌÅÍÅÎÔ W ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÓÐÏÓÏÂÏÍ. åÓÌÉ Œ A ÉÄÕÔ ÐÏÄÒÑÄ ÄŒÁ ÜÌÅÍÅÎÔÁ ÉÚ G_i, ÍÙ ÉÈ ÐÅÒÅÍÎÏÖÁÅÍ É ÚÁÍÅÎÑÅÍ ÜÔÉ ÄŒÁ ÜÌÅÍÅÎÔÁ ÎÁ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ. åÓÌÉ Œ A ŒÓÔÒÅÞÁÅÔÓÑ ÅÄÉÎÉÃÁ ÏÄÎÉÊ ÉÚ ÇÒÕÐÐ, ÍÙ ÅÅ ŒÙÞÅÒËÉŒÁÅÍ. ðÏŒÔÏÒÉÍ ÜÔÕ ÐÒÏÃÅÄÕÒÕ ÓÔÏÌØËÏ ÒÁÚ, ÓËÏÌØËÏ ÎÕÖÎÏ, ÞÔÏÂÙ ÐÏÌÕÞÉÔØ ÜÌÅÍÅÎÔ ÉÚ W. üÌÅÍÅÎÔÙ W ÍÏÖÎÏ ÐÅÒÅÍÎÏÖÁÔØ, ÚÁÐÉÓÁŒ ÏÄÎÏ ÓÌÏŒÏ ÐÏÓÌÅ ÄÒÕÇÏÇÏ É ÐÒÉÍÅÎÉŒ ŒÙÛÅÏÐÉÓÁÎÎÕÀ ÐÒÏÃÅÄÕÒÕ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ ÇÒÕÐÐÁ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 10.8. üÔÁ ÇÒÕÐÐÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓŒÏÂÏÄÎÙÍ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅÍ ÇÒÕÐÐ G_1, G_2, : : : .

úÁÄÁÞÁ 10.38. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓŒÏÂÏÄÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÏÔ N ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÈ { ÜÔÏ ÓŒÏÂÏÄÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅ- ÎÉÅ N ËÏÐÉÊ Z.

úÁÄÁÞÁ 10.39. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓŒÏÂÏÄÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÓŒÏÂÏÄÎÙÈ ÇÒÕÐÐ ÓŒÏÂÏÄÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 10.40 (*). ðÕÓÔØ (M_1; x_1); (M_2; x_2); (M_3; x_3); : : : { ÎÁÂÏÒ ÓŒÑÚÎÙÈ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÈ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒ Ó ÏÔÍÅÞÅÎÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ß_1( ⋁ ff(M_ff; x_ff)) ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÓŒÏÂÏÄÎÏÍÕ ÐÒÏÉÚŒÅ- ÄÅÎÉÀ ÇÒÕÐÐ ß_1(M_1; x_1); ß_1(M_2; x_2); ß_1(M_3; x_3); : : : .

ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, îíõ, ÐÅÒŒÙÊ ËÕÒÓ { 5 { œÅÓÎÁ 2008, ÌÉÓÔÏË 10, version 1.0, 14.04.2008