ìéóôïë ôïðïìïçéñ 7: óŒÑÚÎÏÓÔØ

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 7.1. ðÕÓÔØ ÄÁÎÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M. ðÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ W ⊂ M ÎÁ- ÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÔËÒÙÔÏÚÁÍËÎÕÔÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÏÔËÒÙÔÏ É ÚÁÍËÎÕÔÏ. M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓŒÑÚÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÌÀÂÏÅ ÏÔËÒÙÔÏÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ M ÜÔÏ ÌÉÂÏ ∅, ÌÉÂÏ ÓÁÍÏ M. ðÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Z ⊂ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓŒÑÚÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÓŒÑÚÎÏ Œ ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÊ ÔÏÐÏÌÏÇÉÉ. úÁÄÁÞÁ 7.1. óŒÑÚÎÏ ÌÉ R?

úÁÄÁÞÁ 7.2 (!). ðÕÓÔØ X, Y ÓŒÑÚÎÙÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ X × Y ÓŒÑÚÎÏ.

õËÁÚÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ Œ X × Y ÅÓÔØ ÏÔËÒÙÔÏÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ U ∩X ×{y}. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ X ×{y} (Ó ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÊ ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ) ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÏ X, Á U ∩X ×{y} ÏÔËÒÙÔÏÚÁÍËÎÕÔÏ ÔÁÍ.

úÁÄÁÞÁ 7.3. óŒÑÚÎÏ ÌÉ R^n (Ó ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ)?

úÁÄÁÞÁ 7.4. ðÕÓÔØ Œ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ M ÌÀÂÙÅ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ x; y ÍÏÖÎÏ \ÓÏÅÄÉÎÉÔØ ÐÕÔÅÍ", ÔÏ ÅÓÔØ ÎÁÊÔÉ ÔÁËÏÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ [0; 1]^Œ−→ M, ÞÔÏ ffi(0) = x, ffi(1) = y. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M ÓŒÑÚÎÏ.

úÁÍÅÞÁÎÉÅ. œ ÔÁËÏÊ ÓÉÔÕÁÃÉÉ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÎÙÍ.

úÁÄÁÞÁ 7.5. œÙËÉÎÅÍ ÔÏÞËÕ ÉÚ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÉÌÉ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ ÓŒÑÚÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ.

úÁÄÁÞÁ 7.6 (!). Á. œÙËÉÎÅÍ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÔÏÞÅË ÉÚ R^2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ ÓŒÑÚÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ.

Â. œÙËÉÎÅÍ ÔÏÞËÕ ÉÚ ÉÎÔÅÒŒÁÌÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ ÎÅÓŒÑÚÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. úÁÄÁÞÁ 7.7 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÙ: R, R^2, ÏËÒÕÖ- ÎÏÓÔØ.

úÁÄÁÞÁ 7.8 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÒÅÚÏË, ÉÎÔÅÒŒÁÌ É ÐÏÌÕÉÎÔÅÒŒÁÌ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÙ. úÁÄÁÞÁ 7.9. äÁÎÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : X −→ Y . ðÕÓÔØ X ÓŒÑÚÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÂÒÁÚ f ÓŒÑÚÅÎ.

úÁÄÁÞÁ 7.10 (!). äÁÎÏ ÓŒÑÚÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Œ ÏÔÒÅÚËÅ [0; 1]. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÉÎÔÅÒŒÁÌ, ÐÏ- ÌÕÉÎÔÅÒŒÁÌ ÉÌÉ ÏÔÒÅÚÏË.

úÁÄÁÞÁ 7.11. äÁÎÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : X −→ R. ðÕÓÔØ X ÓŒÑÚÎÏ, Á f ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ É ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ, É ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f ÇÄÅ-ÔÏ ÚÁÎÕÌÑÅÔÓÑ. úÁÄÁÞÁ 7.12 (*). ðÕÓÔØ ÄÁÎÏ ÍÅÔÒÉÚÕÅÍÏÅ ÓÞÅÔÎÏÅ ÓŒÑÚÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M ÜÔÏ ÔÏÞËÁ.

ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, îíõ, ÐÅÒŒÙÊ ËÕÒÓ { 1 { œÅÓÎÁ 2008, ÌÉÓÔÏË 7, version 1.2, 18.04.2008

úÁÄÁÞÁ 7.13. ðÕÓÔØ ÄÁÎÙ ÓŒÑÚÎÙÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ M, ÐÅÒÅÓÅÞÅ- ÎÉÅ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅÐÕÓÔÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÈ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÓŒÑÚÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 7.14 (!). ðÕÓÔØ x ∈ M { ÔÏÞËÁ Œ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ, Á W { ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ŒÓÅÈ ÓŒÑÚÎÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ, ËÏÔÏÒÙÅ ÅÅ ÓÏÄÅÒÖÁÔ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ W ÓŒÑÚÎÏ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 7.2. œ ÔÁËÏÊ ÓÉÔÕÁÃÉÉ, W ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÏÊ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ ÔÏÞËÉ x (ÉÌÉ ÐÒÏÓÔÏ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÏÊ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ).

úÁÄÁÞÁ 7.15. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓŒÑÚÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ W ⊂ M ÅÓÔØ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÁ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÌÀÂÏÅ ÓŒÑÚÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÅ W , Ó ÎÉÍ ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ.

úÁÄÁÞÁ 7.16. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M ÒÁÚÂÉŒÁÅÔÓÑ Œ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ËÏÍÐÏÎÅÎÔ ÓŒÑÚ- ÎÏÓÔÉ.

úÁÄÁÞÁ 7.17. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÙ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ M ÚÁÍËÎÕÔÙ.

œÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÙÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 7.3. ôÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÌÀ- ÂÁÑ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÁ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ M ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÉ.

úÁÄÁÞÁ 7.18. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ (Ó ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ, ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÊ Ó R) ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÏ ÎÅ ÄÉÓËÒÅÔÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 7.19 (*). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ p-ÁÄÉÞÅÓËÉÈ ÞÉÓÅÌ ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 7.20 (*). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÙÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 7.21. ðÕÓÔØ ÄÁÎÏ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Ó ÐÒÅÄÂÁÚÏÊ S. ðÕÓÔØ ŒÓÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ S ÏÔËÒÙÔÏÚÁÍËÎÕÔÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ S ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 7.22 (!). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ {0; 1} Ó ÄÉÓËÒÅÔÎÏÊ ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ, É ÐÕÓÔØ {0; 1}^I { ÐÒÏ- ÉÚŒÅÄÅÎÉÅ I ËÏÐÉÊ {0; 1} Ó ÔÉÈÏÎÏŒÓËÏÊ ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ, ÇÄÅ I { ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÊ ÎÁÂÏÒ ÉÎÄÅËÓÏŒ. äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ {0; 1}^I ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÏ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ.

úÁÄÁÞÁ 7.23 (*). ðÕÓÔØ ÄÁÎÏ ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ, ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M, ÐÕÓÔØ í_1 { ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÏÍÐÏÎÅÎÔ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ M, Á M^ß−→ M_1 { ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÁÑ ÐÒÏÅËÃÉÑ (ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÈÏ- ÄÉÔ Œ ÓŒÏÀ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÕ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ). œŒÅÄÅÍ ÎÁ í_1 ÔÁËÕÀ ÔÏÐÏÌÏÇÉÀ { ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ U ⊂ M_1 ÏÔËÒÙÔÏ, ÅÓÌÉ ı^{−1}(U) ⊂ M ÏÔËÒÙÔÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M_1 ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ M^{ß2}−→ M_2 ÉÚ M ŒÏ ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M_2 ÒÁÓËÌÁÄÙŒÁÅÔ- ÓÑ Œ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÀ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÈ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ M^ß−→ M_1 −→ M_2 (Œ ÔÁËÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÇÏŒÏÒÉÔÓÑ, ÞÔÏ \ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ı_2 ÐÒÏÐÕÓËÁÅÔÓÑ ÞÅÒÅÚ ı").

ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, îíõ, ÐÅÒŒÙÊ ËÕÒÓ { 2 { œÅÓÎÁ 2008, ÌÉÓÔÏË 7, version 1.2, 18.04.2008

úÁÄÁÞÁ 7.24. ðÕÓÔØ ÄÁÎÏ ÏÔËÒÙÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÏÍÐÁËÔÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ U É ÎÁÂÏÒ ÚÁ- ÍËÎÕÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ {K_i}, ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ËÏÔÏÒÙÈ ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ Œ U. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÚ {K_i} ÍÏÖÎÏ ŒÙÂÒÁÔØ ËÏÎÅÞÎÙÊ ÐÏÄÎÁÂÏÒ, ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ Œ U.

úÁÄÁÞÁ 7.25 (*). ðÕÓÔØ ÄÁÎÏ ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÏÅ ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÖÄÁÑ ÔÏÞËÁ x ∈ M ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅÍ ŒÓÅÈ ÏÔËÒÙÔÏÚÁÍËÎÕ- ÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ M, ËÏÔÏÒÙÅ ÅÅ ÓÏÄÅÒÖÁÔ.

õËÁÚÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ P { ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ŒÓÅÈ ÏÔËÒÙÔÏÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ M, ËÏÔÏÒÙÅ ÓÏÄÅÒÖÁÔ x. ïÞÅŒÉÄÎÏ, ÞÔÏ ÏÎÏ ÚÁÍËÎÕÔÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÏ ÒÁŒÎÏ {x} ÌÉÂÏ ÎÅÓŒÑÚÎÏ. åÓÌÉ ÏÎÏ ÎÅÓŒÑÚ- ÎÏ, P ÒÁÓÐÁÄÁÅÔÓÑ Œ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÎÅÐÕÓÔÙÈ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ P_1, P_2. œÏÓÐÏÌØÚÏŒÁŒÛÉÓØ ÔÅÍ, ÞÔÏ Œ ËÏÍÐÁËÔÎÏÍ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ŒÙÐÏÌÎÑÅÔÓÑ ô4 (ÄÏËÁÖÉÔÅ ÜÔÏ), ÎÁÊÄÅÍ Õ P_1, P_2 ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ ÏÔËÒÙÔÙÅ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ U_1, U_2. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ, ÞÔÏ Œ U_1 ∪ U_2 ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ ÏÔËÒÙÔÏÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ W ⊂ M, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÅ x. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ W ∩ U_i ÏÔËÒÙÔÏÚÁÍËÎÕÔÙ, É ŒÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÜÔÏÇÏ, ÞÔÏ P ÜÔÏ {x}.

úÁÄÁÞÁ 7.26 (*). ðÕÓÔØ ÄÁÎÏ ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÏÅ ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔËÒÙÔÏÚÁÍËÎÕÔÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÂÁÚÕ ÔÏÐÏÌÏÇÉÉ M.

õËÁÚÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ ÄÁÎÏ ÏÔËÒÙÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ U ⊂ M É Œ ÎÅÍ ÔÏÞËÁ x. œÏÚØÍÅÍ Õ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÉ M\U ÏÔËÒÙÔÏÚÁÍËÎÕÀ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ, ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÁÝÕÀ x (ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓÄÅ- ÌÁÔØ). íÙ ÐÏÌÕÞÉÍ ÐÏËÒÙÔÉÅ {U_ff} ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ M\U. ðÏÓËÏÌØËÕ M\U ËÏÍÐÁËÔÎÏ, ÉÚ {U_ff} ÍÏÖ- ÎÏ ŒÙÂÒÁÔØ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÏÄÐÏËÒÙÔÉÅ U_1; :::U_n. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÅ Ë ∪U_i ÏÔËÒÙÔÏÚÁÍËÎÕÔÏ, ÓÏÄÅÒÖÉÔ x É ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ Œ U.

úÁÄÁÞÁ 7.27 (*). ðÕÓÔØ ÄÁÎÏ ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÏÅ ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M, É ÐÕÓÔØ x; y ∈ M { ÄŒÅ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÔÏÞËÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M ÄÏÐÕÓËÁÅÔ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ Œ {0; 1} (Ó ÄÉÓËÒÅÔÎÏÊ ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ) ÔÁËÏÅ, ÞÔo x ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ Œ 0, Á y { Œ 1.

úÁÄÁÞÁ 7.28 (*). ðÕÓÔØ ÄÁÎÏ ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÏÅ ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M, É ÐÕÓÔØ I { ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÈ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ M Œ {0; 1}. ïÐÒÅÄÅÌÉÔÅ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ M −→ {0; 1}^I. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ŒÌÏÖÅÎÉÅ, É ÞÔÏ ÏÂÒÁÚ M ÚÁÍËÎÕÔ.

úÁÄÁÞÁ 7.29 (*). ðÕÓÔØ M - ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. äÏËÁÖÉ- ÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÑ ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÙ

(i) M ŒÐÏÌÎÅ ÎÅÓŒÑÚÎÏ

(ii) í ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ŒÌÏÖÅÎÏ Œ {0; 1}^I ÄÌÑ ËÁËÏÇÏ-ÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÉÎÄÅËÓÏŒ I.

úÁÍÅÞÁÎÉÅ. îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ËÏÍÐÁËÔ M ÄÏÐÕÓËÁÅÔ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÉÎSSÅËÔÉŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : M → X Œ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ X, ÔÏ f ÅÓÔØ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍ ÍÅÖÄÕ M É f(M) ⊂ X Ó ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÊ ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ.

ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, îíõ, ÐÅÒŒÙÊ ËÕÒÓ { 3 { œÅÓÎÁ 2008, ÌÉÓÔÏË 7, version 1.2, 18.04.2008